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3.1.3 二倍角的正弦、余弦、正切公式
【学习目标】
1. 会从两角和的正弦、余弦、正切公式导出二倍角的正弦、余弦、正切公式.
2. 能熟练运用二倍角公式进行简单的恒等变换，并能灵活地将公式变形运用.
【重点·难点】

重点：二倍角的正弦、余弦、正切公式.

难点：二倍角的正弦、余弦、正切公式及其运用.

【学法指导】

通过二倍角公式的推导，明确二倍角公式之间以及它们与和角公式之间的联系.

【预习案】

（一）复习回顾

请大家回顾一下两角和的正弦、余弦和正切公式，并填空：
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我们由此能否得到
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的公式呢？
（二）自主学习

1. 我们知道实数的运算：
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，以及角之间的运算，
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，那么
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成立吗？
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呢？
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呢？请举例说明.
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2. 如图所示，考虑点
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.你能从这个图出发，推导出二倍角的余弦公式吗？
（三）自主练习

1. 求下列各式的值：(1) 
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2. 已知
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，求
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3. 已知
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【探究案】

探究一：二倍角公式
问题1：根据前面学过的两角和的正弦、余弦、正切公式，你能推导出二倍角的正弦、余弦、正切公式吗？

1. 
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2. 
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例1  设α是第四象限角，已知sin α＝－eq \f(3,5)，则sin 2α，cos 2α和tan 2α的值分别为(　　).
A. －eq \f(24,25)，eq \f(7,25)，－eq \f(24,7)     B. eq \f(24,25)，eq \f(7,25)，eq \f(24,7)     C. －eq \f(24,25)，－eq \f(7,25)，eq \f(24,7)     D. eq \f(24,25)，－eq \f(7,25)，－eq \f(24,7)
变式巩固  已知
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问题2：二倍角公式的适用范围分别是什么？
探究二：二倍角公式的变形

   1. 公式的逆用
(1) 
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    2. 二倍角公式的重要变形——升幂公式和降幂公式
   (1) 升幂公式
① 
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    (2) 降幂公式
① 
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例1  化简：
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例2 求证：
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变式巩固  函数f(x)＝2sin2eq \b\lc\(\rc\)(\a\vs4\al\co1(\f(x,2)＋\f(π,4)))－1是(　　).
A．周期为π的奇函数     B．周期为π的偶函数 

C．周期为2π的奇函数    D．周期为2π的偶函数
规律总结：化简中“次数”与“角”的关系：“次降角扩”、“次升角缩”.
【巩固案】

A级

1.  已知
[image: image54.wmf]1

tan

7

a

=

，
[image: image55.wmf]1

tan

3

b

=

，求
[image: image56.wmf](

)

tan2

ab

+

的值.
2．化简：(1) 
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B级

3. 求证：eq \f(4sin αcos α,1＋cos 2α)·eq \f(cos2α,cos2α－sin2α)＝tan 2α.

4．已知0<θ<eq \f(π,4)，化简eq \r(\f(1,8)＋\f(1,8)\r(\f(1,2)＋\f(1,2)cos 4θ)).
C级

5. 求证：eq \f(sin（2α＋β）,sinα)－2cos(α＋β)＝eq \f(sinβ,sinα).
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